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1.1 Calcolare 5
2 1 31 2 %
-3 1 0 5 0 5

1.2 In ognuno dei casi seguenti trovare (AB)C e A(BC):

(2 )m=(3 ) (3 8)

2 1 -1 1
31 2 3 _1 3
1.3 Siano A,B matrici quadrate di uguali dimensioni e si supponga AB = BA. Dimostrare

che
(A+ B)? = A? =2AB + B?

e che
(A+B)(A-B) = A% — B2,

1.4 Sia una matrice invertibile n X n. Dimostrare che
t(Afl) — (tA)fl‘

1.5 Sia A una matrice strettamente triangolare superiore n x n,

0 a2 aiz --- ain
0 0 aa - an
A=
o 0o o0 - 0
Dimostrare che A™ = O. Fare la dimostrazione nel caso n = 2,3,4.(Facoltativo)

Dimostrarlo nel caso generale usando il metodo dell’induzione.

1.6 Sia A = (a;;) una matrice quadrata n x n. Si definisce la sua traccia , denotata con
Tr(A), la somma dei suoi elemnti diagonali,

tr(A) = a1 +ax+ -+ ang.

Determinare la traccia delle matrici A, B, AB, BA:

1 2 2 0
(s A)e=(00)
1.7 Siano A e B matrici nilpotenti aventi le stesse dimensioni e tali che AB = BA.

Dimostrare che le matrici AB e A + B sono nilpotenti.

1.8 Siano A, B matrici n x n. Dimostrare che tr(AB) = tr(BA). Se B €’ invertibile,
dimostrare che tr(B~1AB) = tr(A).



