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Sia d una metrica su un insieme finito X. Dimostrare che d é topologicamente equivalente
alla metrica discreta su X.

Dimostrare che ognuna delle seguenti € una distanza in R”:

di(x,y) =[x =y ;

da(x,y) =) |z — il;
i=1

s (x,y) = max{lz: — i}
Dimostrare inoltre che su R" le tre distanze d;,ds,ds sono topologicamente equivalenti.
Trovare tutte le topologie su un insieme X = {a, b, ¢} costituito da tre elementi.

Sia {7;}ier una famiglia di topologie su un insieme X. Dimostrare che [,.; 7; € una topologia
su X.

Dare invece un esempio di due topologie 71,72 su un insieme X tali che 7; U 75 non sia una
topologia.

Si considerino su R le seguenti topologie:
Teof ={ACR: |R—-A| < o0} U{0};
Ja={ACR:Vz €A Ja,beR, a<b, talechez € [a,b) C A};
Jjas ={ACR:Vz € A, Ja,be R, a<b, talechex € [a,b] C A}.

Si consideri inoltre la topologia euclidea 7. su R. Dimostrare che vale la segunte relazione tra
le quattro topologie:
7-cof § 7-6 _,<,_ jd _,<,_ jds-

Sia § := {(—o0,a], Va € R} U {R,0}.
Verificare che S non € una topologia su R.
Determinare la pid piccola topologia su R che contiene S (topologia generata da S).



