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1. Calcolare, per a > 0,
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4. Sia f : C — C olomorfa non costante. Si supponga che esistano A, B > 0
e n € NT tali che

2. Calcolare

3. Calcolare

() < A+ Bl
Mostrare che f ha al pili n zeri distinti.
5. Sia f : C\ {0} — C definita da f(z) := exp(—Z). Mostrare che:
(i) f & olomorfa su C\ {0} e discutere la natura della singolarita in 0;
(ii) se f : R — R ¢ definita come f(z) := exp(—25) perz #0 e f(0):=0,
allora f e limitata, C*°(R) e analitica su R\ {0} ma non su tutto R;

(iii) per ognie > 0siha f(D.) = C\{0}, dove D! :={2€ C|0 < |z| < &}.

6. Sia f : C — C una funzione razionale con poli ai, ... an, tali che a; ¢ Z
per j = 1,...,m. Si supponga anche che f abbia uno zero di ordine almeno
2 all’infinito. Allora vale la formula

) > )=~y Res(gia)
dove g(z) := f(z) - cotg(nz).

(i) Calcolare, usando (*), la somma delle seguenti serie:
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(ii) Dimostrare (*).




